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1. Data f :R2 → R definita da

f(x, y) = x4 + x2y − 2y

(a) determinare i punti critici di f e stabilire se sono massimi o minimi
relativi;

(b) trovare il valore massimo e il valore minimo assunto da f sull’insieme
{(x, y) ∈ R2:x2 ≤ y ≤ 1};

(c) trovare l’insieme f(R2) di tutti i valori assunti da f su R2.

2. Posto

f(x) =
∞∑
k=1

arctan(kx)

k3

verificare che la serie converge per ogni x ∈ R. Dimostrare quindi che
f :R → R è di classe C1.

3. Risolvere il seguente problema di Cauchy{
log(y′(x)) = x+ y,
y(0) = 0

determinando in particolare l’intervallo massimale di esistenza della solu-
zione.

4. Trovare il volume del solido E = {(x, y, z): |z| ≤ e− ex
2+y2}.


