Esercizio 1. Si consideri il seguente problema di Cauchy

y'(t) = (y(t)* + A%) cost
y(0) = 0.

(a) Scrivere la soluzione al variare del parametro A € R.

(b) Determinare per quali valori di A € R la soluzione ¢ definita per ogni t € R.
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Esercizio 2. Trovare tutti i punti critici della seguente funzione f : R* — R e stabilirne
la natura (massimo locale, minimo locale o sella):
flz,y,2) =2 +y* + 22 — zy.
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Esercizio 3. Siano

9\ 2
f(z,y) = 4%y + ('y — g) , K = {(z,y) e R?: 42® + y* < 4, y > 0}.

(a) Dimostrare che la funzione f ammette massimo e minimo su K.

(b) Calcolare il massimo e il minimo di f sull’insieme K, e tutti i punti in cui f assume

tali valori.
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