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Flusso di un campo attraverso il bordo di un dominio normale

DOMINI NORMALI SEMPLICI DI CLASSE C'!

Sia [a,b] C R un intervallo chiuso e limitato e siano
u:[a,b] > R e v:[a,b] = R,
due funzioni di classe C! su [a, b] tali che:
u(z) < v(z) per ogni x € (a,b).

Consideriamo il dominio normale semplice

D= {(x,y) s x € la,b], u(z) <y Sv(x)}.

Per ogni punto di frontiera (x,y) € D, definiamo
il vettore normale uscente vp(z,y)

come segue:

(1) se (z,y) € {(m,u(m)) RS (a,b)}, allora

vp(z,y) = vp(z,u(z)) = (u’(l‘), —1) .
L+ (w/(2))
(2) se (z,y) € {(:c,v(as)) :x € (a, b)}, allora
vp(z,y) =vp(z,v(z)) = L"E)J)Q
1+ (v'(x))

(3) se (z,y) € {(a,y) Y€ [u(a),v(a)]}7 allora
VD($7y) = VD(a’ay) = (_170)'
(4) se (z,y) € {(b, y) : ye [u(b),v(b)}}, allora

VD(xay) = VD(bvy) = (1’0)'

INTEGRAZIONE DI FUNZIONI SUL BORDO DI UN DOMINIO NORMALE

Sia [a,b] C R un intervallo chiuso e limitato e siano
u:la,b) >R e wv:fa,b =R,
due funzioni di classe C' su [a, ] tali che:
u(z) < v(z) per ogni x € (a,b).

Consideriamo il dominio normale semplice

D= {(a:,y) sz € ayb], ulx) <y < U(x)}

Sia 7y la curva semplice chiusa che parametrizza il bordo dD in senso antiorario.
Data una funzione continua

F:0D — R,
1



2

abbiamo

FLUSSO DI UN CAMPO VETTORIALE ATTRAVERSO IL BORDO DI UN DOMINIO NORMALE

Sia [a,b] C R un intervallo chiuso e limitato e siano
w:a, b)) > R e v:[a,b] = R,
due funzioni di classe C! su [a, b] tali che:
u(z) < v(z) per ogni x € (a,b).
Consideriamo il dominio normale semplice
D= {(x,y) s x € a,b], ulz) <y < v(:r)}

Sia v la curva semplice chiusa che parametrizza il bordo 0D in senso antiorario.
Dato un campo continuo

® = (F,G):0D — R?,
abbiamo

_ [ (v'(z), =1) Tz
[y(I)-yD —/a (F(x,u(x)),G(x,u(x))) . W\/l—l—(u (2))? dx

+/uv(b) (F(b,y),G(b,y)) -(1,0) dy
+ [ (P, 6l -~ R

[ enatn) Lo

= /ab (F(x, u(z))u'(z) — G(x,u(x))) dz

v(b)
—|—/ F(b,y) dy
u(b)

N /ab ( B F(Z‘, (x))’ul(x) + G(g;, v(m))) dx

v(a)
—/() F(a,y)dy.



