
Teoremi ed esercizi di Analisi 2 www.velichkov.it

Massimi e minimi vincolati

Massimi e minimi vincolati su insiemi compatti

Esercizio 1. Trovare il massimo ed il minimo della funzione F : R2 → R sull’insieme D ⊂ R2.

(1) F (x, y) = x2 − y2, D =
{
(x, y) : x2 + y2 ≤ 1

}
;

(2) F (x, y) = x2 − 2y, D =
{
(x, y) : x2 + y2 ≤ 1

}
;

(3) F (x, y) = xy + y, D =
{
(x, y) : x2 + y2 ≤ 1

}
;

(4) F (x, y) = xy − x, D = B1(1, 0).

Esercizio 2. Trovare il massimo ed il minimo della funzione F : R2 → R sull’insieme D ⊂ R2.

(1) F (x, y) = x+ y, D =
{
(x, y) : x2 − 1 ≤ y ≤ 1− x2

}
;

(2) F (x, y) = x− 2y, D =
{
(x, y) : 2(x2 − 1) ≤ y ≤ 2(1− x2)

}
;

(3) F (x, y) = x− y, D =
{
(x, y) : 3(x2 − 1) ≤ y ≤ 1

3(1− x2)
}
;

(4) F (x, y) = x2 + x+ y, D =
{
(x, y) : 0 ≤ y ≤ 1− x2

}
;

(5) F (x, y) = x2 + x+ 2y, D =
{
(x, y) : 0 ≤ y ≤ 1− x2

}
.

Esercizio 3. Trovare il massimo ed il minimo della funzione F : R2 → R sul triangolo chiuso T con
vertici A, B e C.

(1) F (x, y) = 2xy + x, A = (1, 0), B = (0, 0), C = (0, 1);

(2) F (x, y) = x2 − 2xy, A = (1, 0), B = (0, 1), C = (−1,−1);

(3) F (x, y) = x2 + xy − y − 2x, A = (0, 1), B = (0,−1), C = (2, 0).

Massimi e minimi vincolati su insiemi illimitati

Esercizio 4. Trovare l’estremo inferiore, l’estremo superiore, il massimo ed il minimo della funzione
F sull’insieme D ⊂ R2.

(1) F (x, y) = x2 + 2y2 + 2x, D =
{
(x, y) : x+ y ≥ 1

}
;

(2) F (x, y) = 2x2 − y2 + 2x, D =
{
(x, y) : x+ y ≥ 1

}
;

(3) F (x, y) = x2 − y2 − x+ y, D =
{
(x, y) : 0 ≤ y ≤ x ≤ 2y

}
;

(4) F (x, y) = xy − y2 + y, D =
{
(x, y) : 0 ≤ x ≤ y ≤ 2x

}
;

(5) F (x, y) = xy − y2 + y − 3
2x, D =

{
(x, y) : 0 ≤ x ≤ y ≤ 2x

}
;

(6) F (x, y) = x2 + 2xy, D =
{
(x, y) : x ≥ y2

}
.
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