Prova scritta del 12.9.2016

Seconda parte [ A ]
1.
punti 12
· Studiare la funzione f ( x ) = 
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 e tracciarne il grafico.


In particolare, indicarne gli asintoti, i punti di non derivabilità, gli intervalli di convessità.

· Stabilire se la regione di piano situata nel primo quadrante e compresa tra il grafico della funzione e il suo asintoto per x→+∞ ammette area finita.

2.
punti 8
Dato il problema 


y’ = 2 ( 1 + y ) ( 2 + y ) ,   y ( 0 ) =  - 3 /2 

· spiegare perché ammette una sola soluzione.

· Trovare tale soluzione precisandone l’intervallo di definizione e disegnarne il grafico.

3. 
punti 6
Data la serie di funzioni 
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· trovare per quali x converge.

· Calcolarne la somma.

Sugg.: posto f ( x ) = 
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, per prima cosa calcolare f ( 0 ); successivamente calcolare f’ ( x ) derivando sotto segno di serie e ricordando la somma di una serie geometrica. Da f’ ( x ) ed f ( 0 ) , dedurre f ( x ).
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Seconda parte [ B ]
1.
punti 12

· Studiare la funzione f ( x ) = 
[image: image4.wmf]   x

   

 x

 

 x

2

+

-

 e tracciarne il grafico.


In particolare, indicarne gli asintoti, i punti di non derivabilità, gli intervalli di convessità.

· Stabilire se la regione di piano situata nel secondo quadrante e compresa tra il grafico della funzione e il suo asintoto per x→-∞ ammette area finita.

2.
punti 8

Dato il problema 


y’ = 2 ( y - 1 ) ( y - 2 ) ,   y ( 0 ) =   3 /2 

· spiegare perché ammette una sola soluzione.

· Trovare tale soluzione precisandone l’intervallo di definizione e disegnarne il grafico.

3. 
punti 6

Data la serie di funzioni 
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,

· trovare per quali x converge.

· Calcolarne la somma.

Sugg.: posto f ( x ) = 
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, per prima cosa calcolare f ( 0 ); successivamente calcolare f’ ( x ) derivando sotto segno di serie e ricordando la somma di una serie geometrica. Da f’ ( x ) ed f ( 0 ) , dedurre f ( x ).
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