CAPITOLO 6: RADICI

(6.1) Utilizzando la proprieta {/a = "%/a™ (se n & pari, valida per a > 0), ridurre le radici allo stesso ordine
minimo:

(a) v2, V2, V3 (b) V2, V2, V3.

(6.2) Indicare sotto quali condizioni le seguenti radici sono definite contemporaneamente e ridurle allo stesso
ordine minimo:

(a) va, Vad, Va3 b) Yz—y, YTty /22—y

(6.3) Utilizzando la proprieta a¥b = Varb (se n pari, valida in quest aforma per a, b > 0, con il segno
negativo a secondo membro per a < 0, b > 0), riscrivere le seguenti espressioni, eventualmente precisandone
le condizioni di esistenza:
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(6.4) Utilizzando la proprietd Va™b = a Vb (se n & pari, valida in questa forma per a, b > 0, con il segno
negativo al secondo membro per a < 0, b > 0), riscrivere le seguenti espressoni

(a) VBIaSHT  (b) V28725 () /oy (d) Valy (o) {/T29ay™ — 243xy'T  (f) /64w +y)°=

(6.5) Svolgere i seguenti prodotti, eventualmente dopo aver indicato sotto quali condizioni hanno senso le
varie espressioni:

(a) (5+V2)(5-V2) (b) (V3-v2)* (c) 2754527

(d) /(I+a)Va + 2a(Va-1) (e) (Va+ Vo)  (f) \/x” Va1 o

2

a++va2—b a—+va2—b
(g) \/ 5 +\/ 5

(6.6) Se nel denominatore di una frazione vi sono delle radici, si parla di razionalizzazione quando questi
radicali sono eliminati moltiplicando e dividendo la frazione per un’opportuna espressione.
Ad esempio, I’espressione % puo essere razionalizzata moltiplicando e dividendo per v/5, in modo da ottenere

%, mentre ’espressione ﬁ si razionalizza moltiplicando e dividendo per (v/5 + v/3).
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(6.7) Considerare il seguente ragionamento:

Vaz—l>a2 = 22-1>22 = -1>0

che & ovviamnte falsa; dunque ’equazione data non ammette soluzioni.



Questo risultato € sbagliato: ad esempio, x = —1 & una soluzione. Trovare I’errore e risolvere la disequazione
in modo corretto.

(6.8) Considerare il seguente ragionamento:
(22-1)2 =1 =m2-1=1 =2 =2

dunque x = 2 e I'unica soluzione dell’equazione data. che & ovviamente falsa; dunque ’equazione data non
ammette soluzioni.
Questo risultato & sbagliato: ad esempio, x = 0 & una soluzione. Trovare I'errore e risolvere la disequazione
in modo corretto.
6.9 Dire per quali valori di « le seguenti uguaglianze sono corrette:

(a) V(22 =Tz +10)* = (z—2)(x —5) (b) (22 —2)?2 = —z(x —1)

(€ V(?+4r+3)° = (z+3)(z+1) d) V@ +2)° = |z(@+1)]

(6.10) Trovare il campo di esitenza delle funzioni al primo membro e stabilire in quale sottoinsieme vale
I’eguaglianza scritta:

(0) VI—22=vI—av/I+z (b) Valw—5)=Vava—5
(¢)  Va(@—5)=/Ja] ]z = 5] @ V2@ +)=avi+a
(@) V@@ +1) =leVIte ) YA+aP=le+1

() Va?—d={le+2[{/lz—2] () VaZ—zi=—2Vvi—2a?

(i) Va2 -2t =|z[vV1— 22 ) (z—12(x+1)2=(@x—-1D(z+1)

(6.11) Risolvere le seguenti equazioni:

(a) B3z=2/3x—1 (b) 5z —1=+10x+6 (¢) Ve+1l4+Vz+2=5
(d) Ve+6 —Vr+l=+2r—-5 (e) bz —1=./[10z+6| (f) 3x=2y]3z—1]

(g) Vi—-3r=-2-7 h) Vr+2=z+3 (i) V2rtt+l=2%2-1

1) Vad—dz=z-1 (m) vVe—-1+4 —— =3 (n) Vo-—12=7-2x

2 3z 2—x
©) 4T = 7o ) = =2 (@ Ve+ve-1=vV3

(6.12) Risolvere le seguenti disequazioni:




(a) Vaz—-2x+1<4 (b) z4+1<+2zx-5 (¢) V3—-2x<x+2

(d) Véxr—az?2<3-2z () Va2—-9—-y22+1<0 (f) Vat—-1<az+3

(g) Vad—-2z>1 (h) ]z —-1|>= (i) % >3
V2 — a2 3r—1—x x— Va3 —x+1
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3z +5 3—dr—+1—z
(o) ﬁ” (p) mgo (@) Ve+l+vVe+2>Va+5
() i*f' > 1 (s) VT3>l (t) %_14 <1

(u) —3vVa2-1<+x+4 (v) Yr-2<.x
(6.13) Disegnare il grafico delle seguenti funzioni
(a) Vo -1 (b) 1—x () iz (d) x?—1
(€) Vlz? =1 () Va2-22+1  (g) (z-3)(x—2) () /el
(6.14) Risolvere le seguenti equazioni o disequazioni e darne un’interpretazione geometrica, riconducendole

alla forma f(z) = g(z) oppure f(x) < g(z) (o analoghe), dove f(x), g(z) sono funzioni di cui si & in grado di
tracciare il grafico con considerazioni elementari:

(a) 3z =2y3xz—-1 (b) |z =5 < vVa2-5 (c) ! > —\/4 — a2

x+2
(d) b5z—1=+/10x+6 (e) a?>4va2 -1 ) V]p2-1] > =
(g) 2 =V1-a? (h) |z—5/<Va®—5

(6.15) Provare che per ogni a, b > 0 valgono le seguenti diseguaglianze:

(a) |va — Vbl < Va+b< Va+ Vb (b) a;rbz\/%z fibb.




