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(Coenone)

||l il]]l
(Nome) (Núnero di matricola)

F:Lu ho,r'I
PRIMA PARTE

PUNTEGCIO : risposta úancante : 0; risposta esatta: +3; risposta errata: -1.5

Siabilire se le seguenti proposizioni sono vere o false:

ATTENZIONE: La seconda pa,rte del test è sul retro di questo foglio.

Proposizione Vera Falsa

1) Se una matrice,4 ha due righe uguaìi allora non è invertibile. d n
2) Se A2 : 0 è la matrice nulla allora ,4 : 0 è la matrice nulla. n EÍ

3) Se o, b e IR, allora il numero complesso z - e"*ib ha' parte immagina,ria eò. n K
4) Esistono due sottospazi y, l/ c lR5 di dimensione Z tali che V n W : {0}. E !
5) Ogni sistema lineare omogeneo con n equazioni in È variabili dove À > n ha i[finite soluzioni, 4 D

6) Siano trr,o2,tr3 tre vettod non nulii ta.li che a2Lul e ?r2-L?r3. Ailora t,1 e t)3 sono ortogonali ! R]

7) Una mat ce 2 x 2 not invertibile ha al più un autovalore À I0. E !
8) Se x : {3k I k e z} e Y : {m2 I 4 < ^ < 4} allora X fl Y contiene due elementi w r&



SECONDA PARIE

PUNTEGGIO i risposta mancante o errata: 0; risposta esatta: +2.5;

1) Trova.re una base del seguente sottospazio di IR3:

Y : {(a,y,z) € R3 l4r +7s - 32:0}.

RISPOSTA:

b=\e,,' ,o), (: '"ll
2) Applicando il metodo di Gauss-Jordan, trovare I'inversa,4.-1 della seguente matrice:

.[::)

lÒ o -ì\

[: ; 
"')

R.ISPOSTA:

3) Determinare per quaii valori del parametro & i seguenti vettori sono linearmente dipendenti

rl1 : (1, È,0) 02: (2,-h,L) a3: Q - k,2 - k,0)

R,ISPOSTA:

IV
r-i L-tl , ' 0). -'t-t^.1"), - (,"'-rn

4) Dati z : 2-2i e w : f;rrii, calcolare e scrivere forma cartesiana e forma
polare del

lrl
eu ^r.\ -

?k-

c-V^',u

I,l-
,l
nolessì

o

-k

i cor

ì\.
+ . ---lt

t-L z-

. i numeri
numero

-,2 )

RISPOSTA: r(t*l
6 z-+2,'
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PRIMA PAH|E

Stabilire se le seguenti proposizioni sono vere o false:

ATTENZIONE: La seconda parte del test è sul retro di questo foglio'

Proposizione Vera Falsa

1) Una matrice 2 x 2 non invertibile non ha autovaÌori À f 0. n tr
2) Esistono due sottospazi y, trz q R5 di dimensione 3 ta.li che y n W : {0}'

3) Se una matrice B è invertibiÌe allora ha due righe uguali.

! trk

! EI

4) Se,4 : {È2 | -3 < fr I 3} e B : {4rn I m € Z} ailora,4. n B contiene due elementi'

5) Siano ?1,rr2,?3 tre vettoli non nulli tali che ?r1l!2 e o2h3. Allora ?'1 e ,t,3 sono oltogona]i'

6) Ogni sistema lineare omogeneo con k equazioni in n va,riabili dove È > n ha solo la soluzione nulla'

7\ Se 42 :1è ia matrice identità allora A: -I è la matrice identità'

X &r
! 4
n &
! E

8) Se a, b € R, allora il numero complesso z : e"*íà ha parte immaginà'rià ó' ! ú



SECONDA PÀ,I TE

PUNTEGGiO : rispostà meùtcalrte o erràta : O; risposta esalta: +2.6t

1) Determinare per qua.li valori del parametro & i seguenti vettori sono linea.rmente dipendenti.

q : (h - 2,0,h) Dz = O' -1,2) !3 : (]c - 3,0, 1)

RISPOSTA:

t;:; ì1. L:;' :1 , - . -,,'ik , '(u'-c," ..)

2) Tlovarc una base deì seguente sottospazio di JR3:

Y: {@,g,z) € lR3 I3l'-4y+7z:0}-

t c-'+

1V. 
zt,)zl

J

RISPOSTA.:

b' t(2 , ,,0), (T,, , , ')J

3) Dati i r]ume complessi z:3+3i,e-= -îi, calcola,re e scrivere Iorma caltesiana e

forma, pola.re del numero
l"l
eiî

RISPoSTA: .0 f L îì
rd\drr \4,î )

6ntt51a a, 3 r 3ì

4) Applicaodo il metodo di Gauss-Jordan, trovare I'inversa A-1 de1ìa seguente matrice:

/t z r\
,= I n -, ol

[-, o o)

RISPOSTA:

íÒ tr '""

\u -, o

\ \a 
""
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Esercizio 1. [6 pt.]
Tlovare tutte le soluzioni complesse della seguente equazione:

e\z+2 _ ez :0

,l
2=€-++b è g:t= tra-î't'L -)

F:--^ ., 5a+2 - S4't &*e f
etr*a
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Esercizio 2. [9 pt.] Sia ? : IRa -+ R4 l'applicazione lineare definita ponendo

T(n,g, z,u) : (r * z 1 w,w.,2r I g * 3z i w, -r -f g - w)

1. Si determini la dimensione e una base di Im(T):

2. Si determini Ia dimensione e una base di ker(?);

3. Determinare tutte le soluzioni del seguente sistema
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Esercizio 3. [11 pt.]
Al variare de1 parametro k € IR si consideri la matrice

":I
1. Determinare gli autovalori di Ar e la loro molteplicitèu aJgebrica.

2. Determinare per quali k e lR la matrice,4s è diagonalizzabile.

3. Determina.re per quali & e lR 1a matrice ,4; non è invertibile.

4. Quando k : 0, trovare una matrice invertibile S tale che ,9-1-46 5 è una

0 :2 -2 k-3
010 0

00-2-2k
0 0 0 k-l

matrice diagonale.
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Esercizio  . [6pt.]
Trovare Ia matrice associata,4 rispetto alla base canonica di un'applicazione lineare

/ : lR.3 -+ lR3 che soddisfa le seguenti tre proprietà:

1. (1,1,0) è autovettore di autovalore 1,

2. (0, 1,1) è autovettore di autovalore -1,

3. (1, 1,1) e ker(f).

So!p;a-." J^, î{,i ,)= ' (l )= I i) ,
r[î) = ,n.[j) ir(j)=t;J

\JpT\*r,o àn ; tr{ vtffev 6= l(L),n,
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