Soluzioni [ A ]

1.

Deve essere 2 senx - 1 > 0, cioe senx > /.

T 5m
Nellintervallo [ 0, 2it ] indicato la condizione é verificata per x € [ G’ } .

6
2.
1+i 1+1)* . 1+i
Poiché - = ( - ) — = 1, siamo ricondotti a calcolare le radici quadrate di i, che sono + —.
-1 (d-1)+1)
3.

2logx +3 N 2 logx 9

Perx >0" f(x)=
logx -2 logx

4 2
Poiché perx > 0" +/ 1-cos 2x =~ TX :\/_2x , il limite da destra vale \/_2

Il limite da sinistra coincide con f ( 0 ) = +/ 2 a. Perché la funzione risulti continua nel punto x, = 0, deve
dunque essere a = 1.

5.

L'argomento del logaritmo tende a 1 e dunque il logaritmo si puo approssimare con I'argomento diminuito
1-x

Dobbiamo esprimere il fatto che -1 &€ un maggiorante dell'insieme A , e in particolare il piu piccolo dei

dil(perx—>0 log(1+x)=x;perx—>1 logx=x—1). Dunque f(x) = =-(x+1)>2.

6.

maggioranti (cioé un numero piu piccolo di -1 non € un maggiorante). In simboli:

(a) VxeA,x<-1; (b) Ve>0,3xeA:x>-1-¢.



Soluzioni [ B ]

Deve essere senx > cOSX.

T 5.
Nellintervallo [ 0, 2it ] indicato la condizione é verificata per x € ( 2 j

4
2.
1+i —(1+1)? : -1+
Poiché - = ( ) — =-1, siamo ricondotti a calcolare le radici quadrate di -i, che sono * .
i-1 (-1+i)(-1-1) J2
3.

logx+3 _ logx

. ~ —>1/3
Perx 50" f(x)= 31ogx+1 3 logx :

senx (34++9+x) _6x

Perx > 0" — —>-6.

(3-v9+x)(3+J9+x) -x

Il limite da sinistra coincide con f (0 ) = 6+/ 3 a. Perché la funzione risulti continua nel punto x, = 0, deve

dunque esserea=-1/ \/_3

5.

, l-sen(n/2+mt) l-cosmt m t*/2
Poniamox-%=t—>0: f(Xx) = = ~ >
2t 2t 2t

0.

6.

Dobbiamo esprimere il fatto che I'insieme A non é limitato inferiormente , cioé non e dotato di minoranti.

Insimboli, VMeR, 3xeA: x<M.



Soluzioni [ C]

1.

Deve essere 1 -2 cosx >0, cioeé cosx < %.

T 5m
Nellintervallo [ 0, 2it ] indicato la condizione é verificata per x € [ 3 } .

3
2.

P s S e Vs o . . ] .
Poiché - = - — =-1, siamo ricondotti a calcolare le radici quadrate di -i, cioé + —(-1+1).
1+i A+i)(1-i) V2

3.

logx-3  logx
(logx)/2 -2 (logx)/2

Perx 50" f(x)=

4.
Poiché per x > 0" sen3x ~ 3x, log(1-x*)= -x°, il limite da destra vale -3.

Il limite da sinistra coincide con f ( 0 ) = 2a. Perché la funzione risulti continua nel punto x, = 0, deve dunque
essere a=-3/2.

5.

L'argomento del logaritmo tende a 1 e dunque il logaritmo si puo approssimare con I'argomento diminuito

-2
dil(perx—=>0 log(1+x)=x;perx—>1logx=x—1). Dunque f (x) .St =X+2->4.

(=3

Dobbiamo esprimere il fatto che -5 & un maggiorante dell’insieme A , e in particolare il piu piccolo dei

6.

maggioranti (cioé un numero piu piccolo di -5 non € un maggiorante). In simboli:

(a) VxeA,x<-5; (b) V8>0,3;EAZ;>-5—8.



Soluzioni [D ]

Deve essere senx # COSX.

T 5w
Nellintervallo [ 0, 2it ] indicato la condizione é verificata per x & { Z R T } .

2.
—1+i  —(1-1)° . 1+i
Poiché — = ( ) — = 1, siamo ricondotti a calcolare le radici quadrate di i, che sono = ——.
1+i  (1+i)1-i) J2
3.

3logx+2 3logx

Perx >0 f(x)= logx —3 = logx -3

Perx>0" e =1+2x+0(x),cosx=1-x"/2+0(x"),senx=0(x);f(x) 2—X—>2.
X

Il limite da sinistra coincide con f (0 ) = 34/ 2 a. Perché la funzione risulti continua nel punto x, = 0, deve

dunque essere a = \/_2 /3.

5.

cos(m/2+mt/2) -sen(mt/2) ~—7tt/29

Poniamox—-1=t=>0: f(x) = X X

-1t/2.

6.

Dobbiamo esprimere il fatto che I'insieme A non €& limitato superiormente , cioé non & dotato di

maggioranti. In simboli, VM eR, IxeA: x>M.



