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1. (a) Data la successione di funzioni

fk(x) = xe−kx3

,

stabilire se la successione converge uniformemente sull’insieme in cui
c’è convergenza puntuale.

(b) Data la serie di funzioni
∞∑
k=1

xe−kx3

,

stabilire se la serie converge totalmente sull’insieme in cui c’è conver-
genza puntuale (della serie stessa).

2. Dire per quali valori del parametro α > 0 esiste finito il limite

lim
(x,y)→(0,0)

|x|α + |y|α√
|x|+ |y|

.

3. Si consideri la funzione f : D → R definita da

f(x, y) =


x log(1 + xy)

x2 + y2
se (x, y) ∈ D \ (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

sull’insieme D = {(x, y) : xy > −1}.

(a) Disegnare il dominio D.

(b) Dato un qualunque vettore unitario (una direzione) λ = (α, β) calco-
lare

∂f

∂λ
(0, 0).

(c) Dire se f è differenziabile nel punto (0, 0).


