Corso di Laurea in Ingegneria Aerospaziale
Analisi Matematica 1 - Foglio di esercizi n.ro 8 del 19/11/19

1. Siano a,, b, successioni tali che

lim a, =1, lim b, =15,
n—oo n—oo

dove [y, [ sono numeri reali.

(1) Si mostri che esiste B € R tale che |b,| < B per ogni n € N. (Suggerimento: si
mostri innanzi tutto che |b,| < |lo] + 1 definitivamente).

(2) Si mostri che |ayb, — lils| < |by| - |an — L] + |l1] - |bn — l2] (Suggerimento: si sommi
e si sottragga l1b,,).

(3) Si mostri che, se |a, — l1]| < 1 e |b, — la| < dy, allora |a,b, — 11| < By + |11]d2,
dove B & la costante trovata al punto (1).

(4) Si concluda che lim,,_, o anb, = lils.

2. Sia a, una successione. Si mostri che
lim a, =0 = lim |a,|=0.

n—o0 n—oo

3. Sia a,, una successione tale che lim,, ., a, = [, dove [ & un numero reale diverso da 0.

(1) Si mostri che, definitivamente,

11 |l — ay
S <2
o 7l=23
(2) Si mostri che
1 1
lim — = - .
n—oo a/TL
3. Siano a,, b, successioni tali che
lim a, =1, lim b, = 400,
n—0o0 n—oo

dove [ € un numero reale strettamente negativo. Si mostri che

lim a,-b,=—00.
n—-4o00

4. E vero che, se lim,_,o a, = 0, allora a,, ¢ definitivamente strettamente decrescente?
E vero che, se lim, ,,a, = 0 e a, ¢ definitivamente strettamente decrescente, allora
lim,, o0 @y, = 077



5. Al variare di d € N, si calcoli

. n3 —n*+sinn
lim y
n—+oo Nt +n+1

6. Si dica se le seguenti successioni sono monotone, e se sono definitvamente monotone.

3n n! n!

) bn:_a Cp = —— .
n?+1 nn on

Ay —

7. Si calcolino i seguenti limiti:

V/8n3 + 5
lim vVn"+n3+5, lim V2 +sinn ,, lim V2" 4 sinn lim n—+

n—oo n—o0 n—oo n—oo n



