Elementi di Teoria degli Insiemi
Prova scritta del 16 Giugno 2014

E-mail (per eventuali comunicazioni): . ... ...

Tutte le risposte devono essere giustificate

Buon lavoro!

Esercizio 1.

1. Definire esplicitamente una funzione iniettiva ¢ : P(N) — S, dove S & 'insieme delle bigezioni
o : N — N senza punti fissi, cioeé tali che o(n) # n per ogni n € N.

2. Determinare I'insieme di tutti gli ordinali « tali che esiste una funzione f : @ — R che preserva
I’ordine.

Esercizio 2.
1. Dimostrare che I'unico ordinale p < w*’ tale che w® - p = p € Pordinale p = 0.

2. Determinare l'insieme di tutti gli ordinali « tali che w* - a = a.

Esercizio 3. Consideriamo la funzione-classe “beth”:

:0 =Ny, :a—i-l = 230‘ s :)\ = U :Ly se A ¢ limite.
Y<A

1. Dimostrare che la funzione beth ammette punti fissi arbitrariamente grandi, cioé che per ogni
cardinale v esiste un cardinale x > v tale che 3, = k.

2. Dimostrare che per ogni cardinale v, il cardinale k = min{y > v | 3, = p} ha cofinalita
numerabile.

Esercizio 4.
1. Determinare il piu piccolo ordinale « tale che {P(w)} € V,, e darne una dimostrazione.

2. Dimostrare che se |V,;| =  allora k ¢ un limite forte (cioé¢ x ¢ un cardinale tale che v* < k per
tutti i cardinali v, u < k).



