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Abstract

Un aspetto della teoria degli insiemi fuzzy, che consiste nel descrivere in ter-
mini di logica tradizionale la fondamentale idea di costruire gli insiemi tenendo
conto dell’incertezza che questa costruzione frequentemente comporta, utilizza
come ”struttura di supporto minimale” un reticolo L (possibilmente completo
ed eventualmente arricchito di ulteriori operazioni) come insieme dei valori
della funzione appartenenza.

Cośı si parla ora in molti contesti, a partire da [4] di categorie di L-insiemi

la cui classe degli oggetti é

⋂

{

LX |Xinsieme
}

ed i cui morfismi sono opportune funzioni tra insiemi.
Un problema rilevante per le applicazioni di tali categorie a vari contesti,

in particolare alla topologia, é quello di poter associare ad ogni morfismo due
operatori (operatori powerset diretto e inverso) tra i reticoli dei sottooggetti
del dominio e del codominio nell’ambito della categoria ordinata di tutti gli
L-insiemi.

Un approccio recentemente sviluppato in [2, 3] utilizza il concetto di reticolo

strutturato, definito come una coppia

(L, Φ)

dove L é un reticolo completo e

Φ = {φa|a ∈ L, a 6= ⊥}, φa : L → [⊥, a]

é una famiglia di funzioni che conservano inf arbitrari. Tale struttura su L

consente di costruire gli operatori powerset diretto e inverso di una qualsiasi
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funzione tra due insiemi X e Y pensata come morfismo tra un L-insieme su X

e un L-insieme su Y . Questa costruzione utilizza gli operatori definiti in [6],
la cui adeguatezza é stata ampiamente giustificata (si veda ad esempio [1, 5]),
ed é applicabile a situazioni molto piú generali di quelle finora considerate: in
effetti costituisce uno strumento per approfondire alcuni aspetti fondamentali
della teoria degli insiemi fuzzy che, in questa ottica, possono essere considerati
come una sorta di ”fasci di reticoli completi”.

La struttura sopra considerata si basa essenzialmente sul requisito ”minimo”
dell’esistenza di un ordinamento ”sufficientemente buono” (nel senso della com-
pletezza) su L, che é sufficiente, con deboli restrizioni sulla scelta delle funzioni
e poche richieste aggiuntive sui morfismi φa, di costruire categorie di L-insiemi
con ”abbastanza” morfismi aventi ”buoni” operatori powerset.

Ma la famiglia Φ, esclusivamente caratterizzata dall’ordinamento di L, puó
anche essere utilizzata per arricchire L con una struttura di tipo moltiplicativo
ottenuta ponendo, ∀a ∈ L, a 6= ⊥ e ∀b ∈ L

a · b = φa(b)

estendibile a tutto L

I risultati ottenuti in [2, 3], che rispondono ad esigenze di tipo insiemistico,
non richiedono quasi nulla delle tradizionali condizioni (commutativitá, asso-
ciativitá, ...) che caratterizzano la struttura monoidale delle t-norme o quella
moltiplicativa presente in vari tipi di algebre utilizzate nella logica a piú valori.
La possibilitá di utilizzare la struttura moltiplicativa determinata, nel modo
sopra descritto, da Φ, arricchendola di ulteriori proprietá di tipo ”algebrico”,
per le applicazioni ai contesti specifici della logica non é stata ancora conside-
rata, ma si puó pensare che non si tratti semplicemente di dire le cose in un
diverso modo ma piuttosto di modificare la prioritá degli strumenti utilizzati e
le loro interconnessioni.
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